i Uitwerking examen wiskunde B 1991 -|

I Opgavel x
1 Defunctie t— 1+ 2sint heeft als grafiek een sinusoide

rond de lijn y = | met maximum 3 voor t = $en minimum — |

voort = — jn. Uit de grafiek van x als functie van t is af te lezen, 7.

dat x alle waarden in hetinterval [— 1, 3] aanneemt,

Voor y=In(l +cosr) geldtdat 1 + costvoor

te{ —m, wy alle waarden in het interval {0, 2] aanneemt, zodat \ %

x=1+2sint

yalle waarden van { + , In 2] aanneemt.
Zie, ter illustratie, de grafiek van y als functie van 1.

2 Opdex-asisy =0, dus geldt voorte { —n, n): :

In(l +cost) =0 duscost=0zodatr = noft = —in
Invullenin  x =1 + 2sint geeftx = —lofx = 3. De 5 m2 | ¥y=In(l+cost)
gevraagde snijpunten zijn dus { — 1, 0)en (3, 0). ; /— \
Opde y-asisx = (0, dus geldt voorte { —n, n):
I +2sint =0, dussint= —4,zodatr = —lnoflt=—in -7 x o 5
Invullenin  y =In{l +cost) geeft y=In(l + %\/3} = 0,6 : 2 -
of y=In(l -4/~ —-20 : -1 1
De gevraagde snijpunten #ajn dus (0, -2.0)en (0, 0,6). '

3 Differentiéren van x en y naar t geeft: %—: =2cost en
O L punt waar de raaklijn aan K evenwijdig
de 1 +cosrt i

met de x-as is geldt dat i
Hiermee correspondeert het punt (1, In 2) van K. In een punt
waar de raaklijn aan K evenwijdig met de y-as is, geldt dat

d .
EJ:E = Ucn‘;_i' #0,duscost = Oofwel t = lnoft = —in.

=0cn':i‘;faéﬁ,du55inruﬂof: ~0,

Hiermee corresponderen de punten { —1, 0)en (3, 0).

4 Omde asymptoten van K te bepalen, hoeft alleen y bekeken te y x=1
worden, immers alleen y nadert tot — oo, en wel voort T men '
voor t] —m. In beide gevallen geldt dat x — 1.
Dus x = | is de cnige asymptoot.

Bijx = 1 hoortt = 0. Kiesae {0, z), dan horen bij r = aen 1-2sinag . 1+2sm
bijt = —a punten van K: Pen Q. L0 ; :
Voor de y-codrdinaten van P en ¢ geldt : . -
Yo =¥(—a) = In(1 + cos(—a)) = In(1 4 cosa) = y(a) = yy (g =
Voor de x-codrdinaten geldt:
Xg=x{—a)=1+2sin(—a)=1—2sina en
xp=2x{a)=14 2sina

Pen @ liggen dus even ver van lijn x = 1, terwijl hun
y-vodrdinaten gelijk zijn, Ze liggen daarom symmetrisch ten
opzichte vandelijnx = |,




